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OLIMPIADA NATIONALA DE MATEMATICA
ETAPA LOCALA-VRANCEA
7 februarie 2026
CLASA a Vll-a
BAREM DE NOTARE SI EVALUARE

SUBIECTUL 1.

Bl BB, NT-\5 BT _

3 5 Vs e

y = (13— 2% +3%:81%°): (-4*) + /2025 +/(8—-5+/3)’ —J75+42* .

a) Aratati ca numarul X este rational.

Fie numerele x =

b) Verificati daca 3x si ﬁ sunt elemente ale multimii A = {z ez :Z +; € Z} :
Z_
Solutie:
g BB BT B B -
3 V3 V15 V15 35 35 63 63
X—l_i.pi_i.yi_i.yi_i
NN RN AN AN AN N
1 2
X=1l-—=x== 1
3= X73€0Q (1p)
b) 3x:3-gzzez;3'2+1=Z=7eZ:3xGA (0,5p)
3 2:3-5 1
— 33 18 718
( ) |354_290 |=290_354 (1p)
(25)18 218
32026 . 81493 — 32026 . 34-493 — 354
443 — 22»43 — 286 (1p)
V2025 =45
J(B-5V3)* =[8-5{3|=5\3-8 (1p)
5[ \/12}

y =(2%° -3 +3"):(-2%)+45+5/3-8-5/3+4
y=-29%4145-8+4=-21+41=25

Jy=5 (1p)

3.5+1 16
5¢Z ; =— ¢ A 0,5
€ 2 E_E E y (0,5p)
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SUBIECTUL 2.

2
a) Aratati ca numarul N = [1+2025- 2026
2025

} , este natural.

b) Aflati numarul rational a, stiind ca numarul :

(a—2026)7/2027 — 24/2026 ++/2027 + 2/2026 este rational.

Solutie:
2 2
a) 2026 (2025 +1) 2025 +2-2025+1 202542 + 1 2027 (2p)
2025 2025 2025 2025

N = /1+2025- 2027 = \[1+ 2025 (2025 + 2) = \/1+2- 2025+ 2025

= J(+2025)° =2026 (1p)

b) 2027242026 = (\/202 ) =/2026 -1 (1p)

2027 + 22026 = (\/2026 +1)2 = 2026 +1 (1p)

Z=(a— 2026)1/2027 — 2/2026 ++/2027 + 24/2026 = (a— 2026)(~/2026 —1) ++/2026 +1

=J/2026(a — 2026 +1) — a+ 2026 +1= /2026 (a — 2025) —a + 2027 (1p)

ZcQ, acQ,+2026 ¢Q = a= 2025 (1p)
SUBIECTUL 3.

Fie triunghiul ABC cu <A=x, 0 < x < 90° si punctele DeAB, EcAC astfel ca <«tDEC = 2x.
Bisectoarele unghiurilor BDE si DEC se intersecteaza in F.

a) Demonstrati ca E este centrul cercului circumscris triunghiului ADF.

b) Determinati X astfel incat patrulaterul ADFE sa fie romb.

Solutie:
A
a)
D E
F
B C
E - centru cercului circumscris AADF daca EA =ED =EF (1p)

<DEF =<FEC = x
<BDF =«<FDE =y
<DEC exterior AADE= <«DEC = «ADE +<«DAE
2X = <ADE + X
<ADE =x
Deci «ADE = «DAE =x = AADE isoscel cu AE = ED (1p)
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<ADB =180° = 2y + x = 180° (1p)
ADEF:x+y+ «F=180°= «F =y (1p)
«F = «FDE =y = ADFE isoscel cu DE = EF = DE = EF = AE . (1p)
b)
ADEF romb = AD = AE
AE = ED = AADE echilateral (1p)
= x =60° (1p)
SUBIECTUL 4.

Triunghiul ABC este dreptunghic in A si <B=60°. Pe latura BC considerim punctele D si
E astfel incat <cCAD = 10°, (AE este bisectoarea unghiului BAD si AD = 12c¢m. Determinati
lungimea segmentului EC.

Solutie:

<BAC =90°,<«CAD =10° = «DAB=80"=
<DAE = «BAE = 40° (1),
AADB, %B =60°, «BAD =80° = «ADB =40° (2)

(1) +(2) = ADAE isoscel (2p)
Construim EP 1 AD si ES | AB, cum (AE bisectoarea «xBAD = AAPE =AASE (1.U.),

deci AP = AS (3)
EP 1L AD, ADAE isoscel = AP =PD = A_2D =6cm. (4)

(3)+(4) = AS = AP = 6cm. (2p)
AESB, «S =90°,<«B =60°= SB :%: X= EB = 2x.
AABC, «A=90°,«B=60"=> AB = %: BC = 2AB (1p)
= CE+EB=2(AS+SB)= CE+2x=2-(6+x)=CE=12cm. (2p)



